l INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN MURES

Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 14.02.2026
ClasaaV-a
Barem de evaluare
SUBIECTUL 1

Consideram numerele a = 251 -252.253 . . 21004 p =1 4+ 21 + 22 4+ 23 4 ... 4+ 23774
Comparati a si b+1.
Solutie si barem

2,5 p oficiu

a = 251-252.253. . 100 = 5145245344100 4p
51452+53+...+100=(1+2+------+100)—(1+2+----+50)=100-101:2 - 50-51:2=3775 .....6p
= 23T 0,5p
b=1+2"+22423+...4 23774
2b =24 22 4 23 + 2% 4 23T S 4p
Atunci2b —b =237 — 1= b+ 1=3%75 6p
DeCl, @ = D 4 1 o 2p
SUBIECTUL 11
Determinati numerele de forma abc = 377%+¢,
Solutie si barem
2,5 p oficiu
Din relatia data deducem ci numirul abc este o putere a lui 3.............cooovviiiiiiiieiinns, 4p
35 = 243 5A1 3% = 720 L. 6p
Daciabc =243 = a=2,b=4sic=3= 3%2"3=3%=243 convine..................... 5p
Daciabc =729 = a=7,b=2,c =9 = 3277 = 3% %= 3%nu convine ..................... Sp
NUumarul CAULAt ©STE 243 ... . ittt e 2,5p

SUBIECTUL I11

O persoana urca treptele unei scari dupa regula: urca 3 trepte coboara 2 trepte, urca din
nou 5 trepte si coboara o treapta.
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a) Dupa 736 de pasi, pe ce treapta se afla persoana?

b) Dupa cati pasi ajunge pe treapta 736?
Solutie si barem

2,5 p oficiu

a)lall pasi (3+2+5+1) persoanaurcd 3—2+5—1=5trepte.........cevvvevrieneannnn.. P

736 =11-66+10 de unde rezulta ca persoana face 11-66pasi urca 5-66 =330 trepte, iar la Inca 10
Pasi 3—2+5=06 trepte => 336 trePLC. ... ouuentiinii it 10p

b) pentru ca 736 =5-147 +1 numarul de pasi va fi 147-11+1=1618 pasi ................. 5,5p
SUBIECTUL IV

Spunem ca un numar natural n este ,,2026-prieten” daca acesta are exact patru divizori
naturali, iar suma divizorilor sai este egald cu 3042.
a) Aratati ca numarul 2026 este un numar ,,2026-prieten”.
b) Determinati toate numerele ,,2026-prietene” de forma p3, unde p este un numar prim.
Prof. Vasile loan Ginta, Tg.Mures
Prof. Paula-Maria Daraban, Reghin

Solutie si barem

2,5p oficiu
a) Divizorii numarului 2026 sunt: 1,2, 1013 12026 .......coeiiiiiiiiiiiiiiaenn, 2p
Suma divizorilor numarului 2026 este: 1 +2 + 1013 + 2026 =3042 .............. 2p
Deci, 2026 este un numar ,,2026-prieten”. .........oevuiiiiiiiiiiiiiiiaiaieaanas 2p.

Numirul p este prim, atunci divizorii numarului p3 sunt: 1, p, p?, p3,(in total 4 divizori, deci

prima conditia este indeplinitd).............ccoooiiiiiiiiiii i, 3p

Suma divizorilor trebuie sd fie: 1 +p +p2 +p3 =3042...........coiiinl. 3p

Grupam termenii si obtinem: (1 + p) + p?(1 + p) = 3042 = (1 + p)(1 + p?) = 3042.

Cautim un numdr prim p pentru care produsul (1 + p)(1 + p?) =3042............ 5,5p
Dacap =13 = 14 X 170 = 2380 (Preamic).........eoevreeriennennennnannnn. 2p
Dacap =17 = 18 X 290 = 5220 (preamare)..........ccoceeeenreeninnnannnn. 2p

Deducem ca nu exista numere ,,2026-prietene” de aceastd forma...................... 1p

Nota: Orice alta rezolvare corecta a unei probleme, se evalueaza cu maxim de puncte (22,5p)

Probleme propuse de prof. Seceleanu Daniela, prof. Ginta Vasile, prof. Daraban Paula



